Analiza matematyczna II

Zestaw V

Zadanie 1. Wyznaczy¢ dywergencje i rotacje pola wektorowego
F(z,y,2) = (zy,y2°,2°yz).

Czy jest ono bezzréodlowe lub bezwirowe?
Zadanie 2. Zamieni¢ kolejnosé catkowania w calce iterowane;j
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/ ( m f(a:,y>dy) d, / ( / 4H2f<z,y)dy> d.
) )

/22 (/zzwmf(x,y) dy) da, /O1 (/Oz fz,y) dy> da,

Zadanie 3. Wprowadzajac wspotrzedne sferyczne obliczy¢ catke

1)
///(x2+y2+22)dxdydz gdzie V ={(z,y,2) € R® : 22 + ¢y + 2% < 1},
\%
2)
= dz dyd dzie V = R¥:1<a?+4%+22<4
meyz gdzie V. ={(x,y,2) e R”: 1 < a® +y° + 2% < 4},
3)
/// Va2 +y2dedydz  gdzie V = {(z,y,2) € R®: 2% 4 9* + 22 < 1, 2 <0},
%
4)

L () e



Zadanie 4. Wprowadzajac wspotrzedne biegunowe obliczy¢ catke

1)
//D(x2 +y*)dedy, gdzie D = {(x,y) € R? : 2 + % — 4y < 0},

//Dmdxdy, gdzie D = {(2,y) € R? : 2? + ¢y < 2, 2® +y* <y},
3)

//Dln(l—|—:vz—i-yQ)d:vdy7 gdzie D = {(z,y) € R® : 2? +y? < 4,2 >0, y > 0},
9

//D%dxdy, gdzie D = {(x,y) € R? :2* +94* <1, 2>0,0<y <z},
5)

///V%dxdydz, gdzie V ={(z,y,2) e R® : 2? + 9 < 2 <1,y > 0}.

Zadanie 5. Wprowadzajac wspdlrzedne walcowe obliczy¢ calke

1)
/// (2? +y*)dadydz, gdzie V = {(z,y,2) € R®:2/a2 + 32 < 2 < 8},
v

2)
///vadmdde’ gdzie V.= {(z,y,2) €R*: 0 < z <9 —a? — 42},
3)
///V(x2+y2)dxdydz, gdzie V = {(2,,2) €R®: 22 442 + 22 < R, 22 4+ 1% + 22 < 2Rz},
4)

/// zdaxdydz, gdzie V jest walcem o podstawie {(x,y) € R? : 2% + y* < R?} i 0 wysokosci H.
v



Zadanie 6. Obliczy¢ pole obszaru ograniczonego krzywymi
1) y =22 — 2z, y = 3,
2) y:2x+2,y=%,y:\/§—l,x20.
Zadanie 7. Obliczy¢ objetos¢ bryly ograniczonej powierzchniami
)y=1,y=5z2=7—-22 2= -2,
2) z=0,y=2zy=1, 2=0,
3) z=4—12%—9y% 22 =2+ +¢%
Zadanie 8. Obliczy¢ calke

1)
/// ycos(z + z)dedy dz, gdzieV:OSxSg,OSyS\/E,OSzS—I—&—g,
1%
2)

///(1—4x—|—6y2)d:cdydz, gdzie V :0<2<1,0<y<2,0<2<3.
v

Zadanie 9. Obliczy¢ catke w obszarze D ograniczonym przez krzywe

1)
//(J:+1)dxdy, gdzie D :zy=1,z=1, =2,y =0,
D
2)
22
//—2dasdy7 gdzie D :zxy =1, 2 =2,y =z,
DY
3)
//(x—i—Qy)dmdy, gdzie D:y=—vz,y= -2z, 1 <z <4,
D
4)

//(x—i—y)da:dy, gdzie D :x =0,z +y=1,z—y=1.
D
Zadanie 10. Policzy¢ catke
//(x—i—y)dacdy, gdzie D :2<2x+y <3, -1<z—y<l1,
D

sprowadzajac ja najpierw do calki po obszarze normalnym.



